
Ðåøåíèå çàäà÷

Âàðèàíò 1

1. à) Îòâåò: {(1,∀, 1), (∀, 2, 1)}. Ò. ê. y (xz − 1) = 2(x − z) è y > 1, òî z = 1,
îòêóäà (x− 1)(y − 2) = 0.

á) Îòâåò: 41.
â) Ïëîùàäü ABCD ðàâíà 26 + t + 25

t , ãäå t = CO : OA. Åå ìèíèìóì äîñòè-
ãàåòñÿ ïðè t = 5 è ðàâåí 36.

ã) Îòâåò:
√

2
3 . Ìèíèìóì d(M) ðåàëèçóåòñÿ â öåíòðå îêðóæíîñòè, îïèñàí-

íîé îêîëî îñíîâàíèÿ ïèðàìèäû, ò.ê. åå ðàäèóñ áîëüøå âûñîòû ïèðàìèäû.
2. à) Îòâåò: {−1, 1,

√
17}. Óðàâíåíèå ïðèâîäèòñÿ ê âèäó |x− 3| · (x + 3) = 8.

á) Îòâåò: (0, 14) ∪ (14,+∞). Âîçâåäåíèå â êâàäðàò äàåò (x − 14)2 > 0 â
ñëó÷àå x > 0 è (x− 14)2 < 0 ïðè x < 0.

â) Îòâåò: a < −128 � ÷åòûðå ðåøåíèÿ; a = −128 � òðè ðåøåíèÿ;
a ∈ (−128, 16) � äâà ðåøåíèÿ; a = 16 � îäíî ðåøåíèå; a > 16 � íåò
ðåøåíèé. Äîñòàòî÷íî äâàæäû ïðèìåíèòü òåîðåìó Âèåòà.

ã) Îòâåò: (1, 2]. Óñëîâèå ïðèâîäèòñÿ ê âèäó |u + 1| + 2 max{|u|, |v|} = a,
ãäå u = x − 1, v = x + y − 1. Ïðè a = 1 ïîëó÷àåòñÿ òî÷êà, ïðè a > 2 �
øåñòèóãîëüíèê (ñì. ðèñ.). Ïðè a < 1 ìíîæåñòâî ïóñòî.

3. Îòâåò: 3
2 . Íàèáîëüøåå çíà÷åíèå ðåàëèçóåòñÿ íà ïðàâèëüíîì òðåóãîëüíèêå.

Âàðèàíò 2

1. à) Îòâåò: {(1, 2,∀), (1, ∀, 2)}. Ò. ê. z (xy − 2) = 2y − 4x è z > 1, òî x = 1,
îòêóäà (y − 2)(z − 2) = 0.

á) Îòâåò: 36.
â) Ïëîùàäü ABCD ðàâíà 13 + 4t + 9

t , ãäå t = CO : OA. Åå ìèíèìóì äîñòè-
ãàåòñÿ ïðè t = 3

2 è ðàâåí 25.
ã) Îòâåò: 1. Ìèíèìóì d(M) ðåàëèçóåòñÿ â öåíòðå îêðóæíîñòè, îïèñàííîé

îêîëî îñíîâàíèÿ ïèðàìèäû, ò.ê. åå ðàäèóñ áîëüøå âûñîòû ïèðàìèäû.
2. à) Îòâåò: {−3, 3,

√
23}. Óðàâíåíèå ïðèâîäèòñÿ ê âèäó |x− 4| · (x + 4) = 7.

á) Îòâåò: (−∞,−6) ∪ (−6, 0). Âîçâåäåíèå â êâàäðàò äàåò (x + 6)2 > 0 â
ñëó÷àå x < 0 è (x + 6)2 < 0 ïðè x > 0.

â) Îòâåò: b < −8 � ÷åòûðå ðåøåíèÿ; b = −8 èëè b > 8 � äâà ðåøåíèÿ;
b = 8 � îäíî ðåøåíèå; b ∈ (−8, 8) � ðåøåíèé íåò. Äîñòàòî÷íî äâàæäû
ïðèìåíèòü òåîðåìó Âèåòà.

ã) Îòâåò: (1, 3]. Óñëîâèå ïðèâîäèòñÿ ê âèäó |v3 + 1|+ max{|u|, |v|} = a, ãäå
u = 2x − 3y + 3, v = 3y − 3. Ïðè a = 1 ïîëó÷àåòñÿ òî÷êà, ïðè a > 3 �
øåñòèóãîëüíèê (ñì. ðèñ.). Ïðè a < 1 ìíîæåñòâî ïóñòî.

3. Îòâåò: 1
8 . Íàèáîëüøåå çíà÷åíèå ðåàëèçóåòñÿ íà ïðàâèëüíîì òðåóãîëüíèêå.


